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3-2 餘式因式定理(Ⅱ) 

班級  姓

名 
 

座號  
一、計算題 (每題 20 分) 
1、 設 ( )f x 3 22 7x mx nx= − + − 可被 1x + 與 1x − 整除，試求 ( )f x 。 
答案： 3 2( ) 2 7 2 7f x x x x= + − −  
解析： 

( )f x 3 22 7x mx nx= − + − 可被 1x + 與 1x − 整除 ( 1) 0f⇒ − = ， (1) 0f =  

  
( 1) 2 7 0 7
(1) 2 7 0 2

f m n m
f m n n
− = − − − − = = − 

⇒ = − + − = = − 
，所求 3 2( ) 2 7 2 7f x x x x= + − −  

 
 

2、設 ( )f x 為三次多項式，滿足 (1) (2) (3) 0f f f= = = 且 (5) 120f = ，試求三次多項式 ( )f x 。 

答案： ( ) 5( 1)( 2)( 3)f x x x x= − − −   

解析： 
(1) (2) (3) 0 ( ) ( 1)( 2)( 3)f f f f x a x x x= = = ⇒ = − − −  
(5) 120 4 3 2 120, 5f a a= ⇒ ⋅ ⋅ ⋅ = = ( ) 5( 1)( 2)( 3)f x x x x⇒ = − − −  

 
 

3、 設 4 3 2 2( ) 5 ( 2) 6 ( 1) 3f x x a x x a x= − + − − + + + ，若 2 1| ( )x f x+ ，試求 a之值。 

答案：
3 5,
2 4

a = −     

解析： 
12 1| ( ) ( ) 0
2

x f x f+ ⇒ − = 4 3 2 21 1 1 15( ) ( 2)( ) 6( ) ( 1)( ) 3 0
2 2 2 2

a a⇒ − − + − − − − + + − + = ， 

2

2

5 2 4 24 8 8 48 0
8 2 15 0

3 5(2 3)(4 5) 0 ,
2 4

a a
a a

a a a

⇒ − − + − − − + =

⇒ + − =

⇒ + − = ⇒ = −

 

 
 

4、試因式分解 3 22 3 11 5x x x+ + + 。 
答案： 2(2 1)( 5)x x x+ + +     

解析： 
 依牛頓一次因式檢查法，若 | ( ) | 2, | 5ax b f x a b− ⇒  

 
1 51, 2; 1, 5 1, 5, ,
2 2

ba b
a

= ± ± = ± ± ⇒ = ± ± ± ±  

其中 21( ) 0 ( ) (2 1)( 5)
2

f f x x x x− = ⇒ = + + +  

2 3 11 5

11 1 5
2

2 2 2 10 0

1 1 5

+ + +

− − − −

+ + +

+ +
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5、試解方程式 4 3 23 1 3 1 0
2 4 8 8

x x x x+ + − − = 。 

答案：
1 11, ,
2 2

x = − −   

解析： 
4 3 2 4 3 23 1 3 1 0 8 12 2 3 1 0

2 4 8 8
x x x x x x x x+ + − − = ⇒ + + − − =     

又 21( 1) 0, ( ) 0 ( 1)(2 1)(2 1) 0
2

f f x x x− = = ⇒ − − + =  
1 11, ,
2 2

x = − −   

 

8 12 2 3 1
8 4 2 1 1

8 4 2 1 0

14 4 1
2

2 8 8 2 0

4 4 1

+ + − −
− − + + −

+ − − +

+ + +

+ + +

+ +


