
高雄市明誠中學 高二(上)平時測驗    日期：94.09.26 
班級  普二    班範 

圍 
1-3,4 

向量的內積及其用 座號  

姓

名

 

一、選擇題(每題 10 分) 

1. 設在平面上若 = (x，5)， = (2，3)，OA
\_____

OB
\_____

OC
\_____
= (8，x)（x < 0）且 A，B，C 三點共線，

則 x 的值為(A) − 1 (B) − 2 (C) − 3 (D) − 4 (E) − 5 
【解答】(A) 
【詳解】 

AB
\_____
= − = (2 − x，− 2)，OB

\_____

OA
\_____

AC
\_____
= OC

\_____
− = (8 − x，x − 5) 

A，B，C三點共線 ⇔ 

OA
\_____

AB
\_____

// AC
\_____

 ⇔ 
x
x

−
−

8
2

=
5

2
−
−

x
  

⇒ (2 − x)(x − 5) = − 2(8 − x) ⇒ x2 − 5x − 6 = 0  
⇒ (x − 6)(x + 1) = 0 ⇒ x = − 1，6（不合 ∵ x < 0） 
 

二、填充題(每題 10 分) 
2. 設O(0，0)，A(2，1)，B(− 1，− 2)，C(− 1，0)，若 

 (x2 − 3x + 2) + (x − 1) + (x
\____

OA
\____

OB 2 − 2x + 1) =
\____

OC 0
K

，求x之值為     。 
【解答】1，4 
【詳解】 

= (2，1)， = (− 1，− 2)， = (− 1，0) 

由原式得  

⇒ x

\____

OA
\____

OB
\____

OC

⎩
⎨
⎧

=+−−+−
=+−−−−+−

　　　　00)1(2)23(
0)12()1()23(2

2

22

xxx
xxxxx

2 − 5x + 4 = 0 ⇒ (x − 4)(x − 1) = 0 ∴ x = 1，4 
 

3. 設 aK = (1，1)，b = (2，3)，
K

cK = ( − 4，− 7)，實數r，s使得 cK = r aK + sb
K

，則數對(r，s) =      

。 
【解答】(2，− 3) 
【詳解】 

cK = r aK + s  ⇒ ( − 4，− 7) = r(1，1) + s(2，3) = (r + 2s，r + 3s) 

 ∴  

 

b
K

⎩
⎨
⎧

−=+
−=+

73
42

sr
sr

⎩
⎨
⎧

−=
=

3
2

s
r

4. 設A( − 2，5)，B(4，3)，P在直線AB上且 AP ： PB = 1：2，則P之坐標為     。 

【解答】(0，
3

13 )或( − 8，7) 

設 P(x，y) 
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若 P為內分點， AP ：PB = 1：2，則

1 4 2 ( 2) 0
1 2

1 3 2 5 13
1 2 3

x

y

× + × −⎧ = =⎪⎪ +
⎨ × + ×⎪ = =
⎪ +⎩

 

 
若 P 為外分點， AP ：PB = 1：2，則 AP ： AB = 1：1 

∴ 

( 1) 4 2 ( 2)
1 2

( 1) 3 2 5
1 2

x

y

− × + × −⎧ =⎪⎪ − +
⎨ − × + ×⎪ =
⎪⎩ − +

 ⇒ 
⎩
⎨
⎧

=
−=
7

8
y
x

 

 

∴ P 點坐標為(0，
3

13
)或( − 8，7) 

 

5. 在△DEF中，D(
3
1

，
3
2 )，E(

3
11

，
3
4 )，重心G(3，3)，則F之坐標為     。 

【解答】(5，7) 
【詳解】 

D(
3
1

，
3
2 )，E(

3
11

，
3
4 )，F(x，y)，G(3，3) 

3
3

11
3
1 x++

= 3，
3
3
4

3
2 y++

= 3 ⇒ F(x，y) = (5，7) 

 
6. △ABC中，A(2，− 8)，B(− 6，− 2)，C(6，− 5)， 

(1)求△ABC的重心G之坐標為     。 
(2)若∠ A之平分線交 BC 於D，求D坐標     。 
(3)若∠ A之外角平分線交直線BC於E，求E坐標     。 

【解答】(1) (
3
2

，− 5) (2) (2，− 4) (3) (18，− 8) 

【詳解】 

(1)△ABC 的重心 G 之坐標為(
3

662 +−
，

3
528 −−− ) = (

3
2

，− 5) 

(2) AB = 3664 + = 10， AC = 916 + = 5 ⇒ BD ： DC = AB ： AC = 10：5 = 2：1 

  設 D(x，y) ⇒ 

⎪
⎪
⎩

⎪⎪
⎨

⎧

−=
+

−⋅+−
=

=
+

⋅+−
=

4
21

)5(22

2
21

626

y

x
 ∴ D(2，− 4) 
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(3) AE 為∠ A 的外角平分線 ⇒ BE ：CE= AB ： AC = 2：1 

設 E(x，y) ⇒ 

( 1) ( 6) 2 6
( 1) 2

( 1) ( 2) 2 ( 5)
( 1) 2

x

y

− × − + ⋅⎧ =⎪ − +⎪
⎨ − × − + ⋅ −⎪ =
⎪ − +⎩

 ⇒  ∴ E(18，− 8) 
⎩
⎨
⎧

−=
=

8
18

y
x

 
 

7. 若A(3，2)，B(5，− 1)，C( − 1，4)，已知 2 AB
\_____
= ，則D坐標為CD

\_____
     。 

【解答】(3，− 2) 
【詳解】 

設 D(x，y)，則 2 AB
\_____
= 2(2，− 3) = (4，− 6)， = (x + 1，y − 4) 

2

CD
\_____

AB
\_____
=  ⇒ (4，− 6) = (x + 1，y − 4) 

 ⇒ ，即 D 坐標為(3，− 2) 

 

CD
\_____

⎩
⎨
⎧

−=−
=+

64
41

y
x

⎩
⎨
⎧

−=
=

2
3

y
x

8. 於△ABC 中，D ∈ AB 且 AD ： DB = 3：2，E ∈ AC 且 AE ： EC = 2：3，若CD 與 BE 相

交於 P，且
\____

AP = x + y ，試求 x，y 之值______________。 
\____

AB
\____

AC

【解答】x =
19
9

，y =
19
4  

【詳解】 
利用孟氏定理：於△ADC中 ∵ E，P，B三點共線 

⇒ 1
2
5

2
3

==××
PC
DP

PC
DP

BD
AB

EA
CE

．．  ⇒ 
15
4

=
PC
DP  

⇒ 
\____

AP =
\____

19
15 AD +

\____

19
4 AC =

19
15

．    

    
\____

5
3 AB +

\____

19
4 AC =

\____

19
9 AB +

\____

19
4 AC  

 
9. 若 + v = (2，3)且 3uuK K K + 2 = ( − 1，− 2)，求uvK =K ___________與 v =K _____________。 
【解答】 = ( − 5，− 8)， v = (7，11) uK K

【詳解】 

，由  −  × 2 得u
⎩
⎨
⎧

−−=+
=+

……KK
……KK

)21(23
)32(
，

，

vu
vu K = ( − 5，− 8)，代入 得 = (7，11) vK
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10. = (3，− 2)， = (1，4)， = ( − 1，− 3)，則uK vK wK uK．(2 vK − 3 wK ) =      。 
【解答】− 19 
【詳解】 

2 − 3 = 2(1，4) − 3( − 1，− 3) = (2，8) − (− 3，− 9) = (2 − ( − 3)，8 − ( − 9)) = (5，17) 
．(2 − 3 ) = (3，− 2)．(5，17) = 3 × 5 + ( − 2) × 17 = − 19 

 

vK wK

uK vK wK

11. = (3，1)， = (− 1，2)，OA
\_____

OB
\_____

OC
\_____
⊥ ，OB

\_____
BC

\_____
// 且 + =OA

\_____
OD

\_____
OA

\_____
OC

\_____
，則 = OD

\_____
     

。 
【解答】(11，6) 
【詳解】 

設 = (x，y)  
____\
OD ⇒ OC

\_____
= + =OD

\_____
OA

\_____
( 3, 1x y )+ + ，

____ ____ ____\ \ \
( 4, 1BC OC OB x y )= − = + −  

由 OC
\_____
⊥  ⇒ ．( − 1，2) = 0 ⇒ − x + 2y − 1 = 0……  

由

OB
\_____

( 3, 1x y+ + )

BC
\_____

//  ⇒  // (3，1) ⇒ OA
\_____

( 4, 1x y+ − ) 4
3

x +
=

1
1

y − 3 7x y⇒ − + = 0 ……  

由  ⇒ ，得 = (11，6) 

 

11, 6x y= = OD
\_____

12.設平面上有三點A，B，C，已知 = (4，1)， = (1，− 3)，則 
(1)△ABC之周長為

\____
AB

\____

AC
  __  。   (2) △ABC之面積為  __  。 

   (2) 13
2

 1017 +【解答】(1)5 +

【詳解】 

(1) = (4，1) ⇒ | | =
\____

AB
\____

AB 17 ， = (1，− 3) ⇒ | | =
\____

AC
\____

AC 10  

  = − = (− 3，− 4) ⇒ | | = 5 

  ∴ △ABC 之周長= | | + | | + | | = 5 +

\____
BC

\____
AC

\____
AB

\____
BC

\____
AB

\____

AC
\____

BC 17 + 10  

(2) AB
\_____

． AC
\_____
= 1 

   △ABC 之面積 = 2\_____\_____2\_____2\_____
)(||||

2
1

ACABACAB ．− = 21 117 10 1
2 2

3
× − =  

 

13.坐標平面上三點A(2，− 1)，B(− 1，3)，C(3，2)，若平面上一點D滿足 //CD
\_____

AB
\_____

且

BD
\_____
⊥ AC

\_____
，求D點坐標  ___   。 

【解答】(
3

10
，

9
14 ) 

【詳解】 
設 D 之坐標為(x，y) 

= (x − 3，y − 2)，CD
\_____

AB
\_____
= (− 3，4)， BD

\_____
= (x + 1，y − 3)， AC

\_____
= (1，3) 

//CD
\_____

AB
\_____

 ⇒ 
3
3

−
−x

=
4

2−y
，得 4x + 3y = 18……  
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BD
\_____
⊥ AC

\_____
 ⇒ (x + 1，y − 3)．(1，3) = 0，得 x + 3y = 8……  

解 ，  ⇒ D(x，y) = (
3

10
，

9
14 ) 

 

14.設△ABC 為直角△，已知 = (3，k)， = (2，1)，求實數 k 之值為____________。 
\____

AB
\____

AC
【解答】− 1 或 − 6 
【詳解】 

=
\____

BC
\____

BA + = (− 3，− k) + (2，1) = (− 1，1 − k) 

當∠ A = 90°， ． = 0 ⇒ (3，k)．(2，1) = 0 ⇒ k = − 6 

當∠ B = 90°，

\____

AC
\____

AB
\____

AC
\____

BA ． = 0 ⇒(− 3，− k)．(− 1，1 − k) = 0⇒ k
\____

BC 2 − k + 3 = 0（不合，D < 0） 

當∠ C = 90°時， ． = 0 ⇒ (1，k − 1)．(− 2，− 1) = 0 ⇒ k = − 1 
 

\____

CA
\____

CB

15.設 = (1，1)，b = (2，3)，當 t 之值為__________， | t aaK
K K+b

K
| 最小值為_____________。 

【解答】−
2
5

，
2
1  

【詳解】 

 | t aK + | =b
K

22 )3()2( +++ tt = 13102 2 ++ tt =
2
1)

2
5(2 2 ++t  

∴ 當 t = −
2
5

時，| t a +b | 有最小值
K K

2
1  

 
16.設 aK = (1，2)，b = (t，1)， 

(1)若(

K

aK + 2b ) // (2 a
K K −b )，t 之值為___________。  

(2)若(

K

aK + 2b ) ⊥ (2
K

aK − )，t 之值為___________。 b
K

【解答】(1)
2
1

 (2)
2
7

或− 2 

【詳解】 
(1) + 2b = (1 + 2t，4)，2 −baK

K
aK
K
= (2 − t，3) 

  ( aK + 2b ) // (2 a
K K−b ) ⇒ (1 + 2t)：4 = (2 − t)：3 ∴ 8 − 4t = 3 + 6t ⇒ t =

K
2
1  

(2) ( aK + 2b ) ⊥ (2
K

aK − ) ⇒ (b
K

aK + 2b
K

)．(2 aK −b
K

) = 0 

  ∴ (1 + 2t)(2 − t) + 4 × 3 = 0 ⇒ (2t − 7)(t + 2) = 0 ⇒ t =
2
7

或 t = − 2 
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